ünite | 1 
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* Belirsiz'İnteğra 
* Değişken Değiştirme Yöntemi 
* Belirli İntegral 


* Riemann Toplamı - İntegralde Alan Hesabı 
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BELİRSİZ İNTEGRAL 


1. J d-a) 5. df 2x) 


integralini hesaplayınız. ifadesinin eşitini bulunuz. 


6. J iğne lir 
d 3 
2. A J cos xx) integralini hesaplayınız. 
ifadesinin eşitini bulunuz. 


Sinx4 x” 


A 
c 
li 
L 
Lğ 
A 3 
v7. A 
3 Ef 6e0-sya:| 
ği de Ni 
ifadesinin eşitini bulunuz. A olduğuna göre, Jj f6)dx integralini hesaplayınız. 
A 
İl 


e re > Şetekxdz ie) 


a da. -Ter) ÇO sim 
Tx fesi) pla 


2 X-2 — Çlx):x-4 
Ja-i)ax — 


8. 1)- fletxisi-alak 


4. (veg x'e bağlı iki fonksiyon olmak üzere, fonksiyonunun x - 1 noktasındaki teğetinin eğimi 


Jile kaçtır? ' — 
> Şık Ç'0-7 


Ki lere 


— va z Ye xa <3)dx) 
yg” 


p 


may. 


çul) 
£'A — ag 8 


sail — 241-2 -(9| 


BELİRSİZ İNTEGRAL 


9. Pvea polinom fonksiyonlardır. 13. J Sdx 


integralini hesaplayınız. 


Ox) - Jj P" hdx ve Ofx) üçüncü eg bir po- 
linomdur. O) Va ba l sun, 
Buna göre, der/P(x)) kaçtır? 


O p') — 


Jr dx - Şdx 


Pod si 
Yy 


10. P(x) bir polinomdur. 
JE 
—5—dx- 2x7 45x46 


olduğuna göre, P(x) bley- nun sabit terimi 


14. Jax 


integralini hesaplayınız. 


AN yi gi 
& A 
P(x4) < ii xs) fl 
İt. xe 1 de yerel ekstramuma sahip ve f her noktada iki İ 3 
gi ik Lİ 


integralini hesaplayınız. 
olduğuna göre, f nin yerel maksimum değeri yerel 


minimum değerinden kaç fazladır? ei 


A, Ss 
£'LaA - xXz3xee çl-zrez Xx di DIN Xx c 
Va Ss S; 
X-13x47 50 2. 


x-72 x-4A FO-gçl)? 
o ? ŞE eş EN 
Z TE > .l Sa N N 
. (65 Tü EEE -. i Jo.x Tax “ix “lx 


integralini hesaplayınız. 
f(x) fonksiyonunun ekstremum noktasının apsisi 


3 olduğuna göre, a kaçtır? -/ 
Ço — 
ÇO xüaxt6 


pod 2 xta 
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BELİRSİZ İNTEGRAL 


17. Jia >< i dx 21. Jretlğde s6 ve ((2)- 11 
XxX olduğuna göre, 1(0) kaçtır? 
ira Ml beesplaynez, a si Sfxş dx e DE LA 4 <) 
ci Çi x * 
2 4 X ' 
Jax dx x.Ş'b)e Bax plols38y1044 
i . Iş IX 
x* Ge EA a 7s:1) 
e li. , fi ge 
ii 3 Sp'oldm2 Çareyi IE 4nxrE 
18. Şamar şın: - se Bl anşezi) Cc: 
integralini hesaplayınız. 22. JE 
2 x* a . xi integralinin sonucu nedir? 
>. OX ECZ —ax$tc 
W vE 2 Ax s1) « (<1) .1244) 
Je, < Joriyax 
i İ d 
> iğ i 
—2 A 
8. ği 
2) N 4 
y> 6-2x , Jiiğe - NE > Jela 
A integralinin sonucu nedir? 3 
) , 
b) 6-2 ya) iğ 34 
f — J Xx Tdx Xx 
Yukandaki grafik fix) fonksiyonunun türevinin grafiğidir. Nİ * Cc 
Buna göre, f(x) fonksiyonunu bulunuz. ig 4 “1 
Semin fer) RM 
— *c-Y4.Vx 
# > * CcC 
Yy 
20. P(x) ve G6 birer polinomdur. 24. yesim, 2 yi 
, cos?x- sinix A—coi2x- Sin 2x 
def / Pe -Ob)dr|-9 der (e vat integralinin eşitini bulunuz. 
der| / 0w)axİ-3 der (a) 8 Pay ve paydaşı hile o Garpalım. N 
olduğuna göre, der| / x-P(x)dx| kaçtır? Payda ; hcoixsinir l2sinxcesx) 


der (P(x) - s der YO)6 


der ip: Di has -EJ 
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Net” Inireycal oldı! 
Nika  direce Bolur. 
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BELİRSİZ İNTEGRAL 


25. J x dx— (— di 28. (ix) J dteosx 1x) olmak üzere, 
x42 İX42 
(0) — 5 tir. 


integralinin eşiti nedir? Buna göre, (| 7) ifadesinin sonucu kaçtır? 


hi Ey du Jeanne İsi pod CoJxAX4C Şlo)ss İsi 


Xa CSOLkOŞC < 44C2S5 Cg 


BUŞle ere ER) 
29. ave b birer reel sayıdır. 


F'(x) — 104 olmak üzere, 
b 


föğdx — F(b)—F dır. 
26. Jim x10) eşitliği veriliyor. J ii e 


i ao , aepk 
$ 
Buna göre, Buna göre, 2 J (5x2 47x43)dx) işleminin so- 
1 fo)x a” 


(#) 


I. 10) <2 nucu Kaçtır? Meli 'ınearalın  Senvcu 
il. 40) -x—1 bir oCeel sayıya eşittir. 
öncüllerinden hangileri doğru olabilir? ö Seet Ss ayım a 
T. $G02Xx hela Jax? X.X ti Sirevi  O'dır, 


w 
o 


Hep 


Tü. $0:1 Vana Şıdxlx2 


. Bir araç belli bir ivmeyle hareket etmiş ve hareket bo- 
yunca ivme sabit kalmıştır. Aracın başlangıçtaki ve 
3. saniyedeki hızları sırasıyla 6& m/sn ve 11 m/sn dir. 


Buna göre, aracın 9. saniyedeki hızı kaç m/sn dir? 


izi Sab'$ olduğundan M4) attb 


e DEER 
ML folex lin etli Exide-0) Şeklinde. olmalıdır.  Vİ9):6 ve M9<11 
Xx refi-.x ver'ılmip. 


> 6-14 <5 
Yalaz  dojrv olbilir, vl-€- bs vw MWz3et <a 


27. Reel sayılarda tanımlı türevlenebilir ve integrallenebi- 


—»o>rz-<>x 


1b)ee 2 cos 3 10:x İL VEE 44 6 


lir bir f fonksiyonunun türevi, bd z 
, 
00 2xik, x<1 Tarcalı Kons — 5. 20dx G.sinelec (7, e 8.0 M9)-S A 
LX2İ o Yenida O xef i 7 
olarak veriliyor. Yeihk yjalıar ii 1S e 2 iL. 
& iaceltyeimi ğ 4 Ez ves € 
#(0) 1 olduğuna göre, 1(4) kaçtır? i vo” Mi İm alan Se 
4 5 x 
Ü Ws i 
Ms ŞUT) olmak Zermdekir. 5 
La ) £ EE e v8 
2iv--1 > v--3 3 : 
e TE 
EVO) in Si ei alimazaj 2.1 ki çeme Ja Ee 24x46 
2 x 
çoğ Şözdmre 5 41 el ei SELE 
—X e; b xy mo 30.21 


£(0)21 "ek 421 "dir 


b) Ş Xİ 3x; xc1 
£ ay » 54 


foj'in siekkkir Çaneyiyen olduğundan 
ŞU LUT) çu) —> 42-10 şaş 
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Mt fdeğicosx) 4. | A Ey - tanx ig” 


1(0) -3 


sinx | : 
olduğuna göre, f(x) in sabit terimi kaçtır? v J cos) <tanx*e M 


A B-2 Go (De ea Ni İzer-zeiye ze 


iki ifi ileri d 
£ Gİ 5 Xx döle Yukarıdaki ifadelerden hangileri doğrudur? 


A) Yalnız | B) Yalnız il G)iveli 
Çi Ok ceo kc? Dive (üvem 
1kc-3 
2. avebbirerreel sayıdır. â 
F'(x) - tx) olmak üzere, 5. iel) d-1)) 
; ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
(x)dx - F(b)— Fa) dır. A 
ia c A)2x*c (© Cp *c 
, 
(-Bİ-2x45 Ç'0)26x-2 : Y2ic Ey 
5 
olduğuna göre, | d(f(x) integralinin değeri; d eli & 
2 v dx 
kaçtır? ı 
N 
L 
A)24 B)20 (Gis Diz Eto ı 
A 
fi 


Jae) ptc 


36X52 46 


s 
Gx-2 | Zi (30-1)- Uxz-1 6. ae olmaküzere, 
a 


> 21-10-h3| Jeodezi 


olduğuna göre, f(x) aşağıdakilerden hangisine 


3 ittir? 
 T #2, hf EN eşi 
2 1x 7 A)x BX  C)3 (6 yi 
integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? d 
1 1 Sl Şiebk)e dl Çöxa) 
Giçie B) 2/x- 16 dx a 
vx 1 
OyasZic D) —-—*c 8 
i ni Kİ gb) si 
E)x-—ıic 
2x 
1 Ji "dx 2k il i 
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7. TC YE MEY 
olduğuna göre, 1(-1) kaçtır? 
A) B)-2 


Her en 


o)1 
Aarafın 
Ş (2x2). ei) 3x 32 2) 

Ş2x-0). (0-0) 3-0) eş) 

Ç (0x1) 31x44) 


Ci > 34-3 


8. 1) f düzine) 
olduğuna göre, f(2) — (1) farkı kaçtır? 


D)2 


©3 


Arevin alalım; 


Alina (ie Gini Di gyo 


pal X.laxş e 

pl) 2int€ 

pa): Vimfkezsc 
Çço- gız Maışke-c 


Ti Das) 


9. f,FveG;xiinbirer fonksiyonları ve c, , c, birer gerçek 
sayıdır. 


G'-FveF'-folduğuna göre, 


Hf 


ifadesi aşağıdakilerden hangisine eşittir? 
A) FO) #c, 
B) G(x) * Gı 
G) FX) 4G) * cx #cz 
(OT tGX Cz 
E) F(x) # G(x) *c, 


J sed > FO) 


frene) «feöriremtel 


r—a> 


-D>»r2-<>»x 


10. f()-5x1-3 
(1)-4 
olduğuna göre, 1(2) kaçtır? 


od (des 

Pbje xi. duşa 

Şe Mazşezh 
ŞO xi 2x49 
pla) 25 3241 


31-617 -E*| 


İİ. yle fonksiyonunun A(-1, 2) noktasındaki teğetinin 
eğimi 1 ve f(x) - 2 dir. 


A) 34 B)32 E) 26 


c-72 


Cİ:22 ve 
Buna göre, ((1) kaçtır? g' - 7) m 4 
M2 B4 ©ese © E) 10 
f')22 e pla 2xc 
fa) 2—24c2 1 
pe) 2x7 c-3 
ise 
fi) Xx 23x44 > Çla)> eki 
a 
12. y-((x) eğrisi, 


* (1,4) noktasından geçmektedir. 
* her(x, y) noktasındaki teğetinin eğimi bu nokta- 


Buna göre, y - f(x) eğrisinin denklemi aşağıdaki- 
lerden hangisidir? 


Ow-x43 B) (0) -x241 
C) 1x) x2 42 D) 10) —x2 
E) 10) -x2 44 
Şak Ex 2x 


Fk 


pd: 44 e 


ce? 


ÇO) x 43 
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13. Yerel ekstremum noktalarından biri A(0, 2) olan 
f fonksiyonu için, 


)z 
1) ( (8x5 2x ald pis 
£'lo)s© 
olduğuna göre, (1) kaçtır? 
AM! 82 (ğa ms ee 


çiz Xİ SL aXtc 
Ço: Orc z22 


£'G0: Uaıx-a — ç'le)z -az0 
azo 


yzf) -mx 


mad. 


Çİ: xyz 5 
14. 


4-mz0 
m4 
T > x A 
Ğ 
(40) l 
Lu 
Yukarıda şekilde y — f'(x) fonksiyonunun grafiği ve- 
rilmiştir. v 
1(3) -J olduğuna göre, f(0) kaçtır? N 
L 
3 a Me il 
A) 4s ©(- o-— e- > A 
3 
pos xx e Ça şe 
Er iy 
K.B. Bİ 
çisie ak 2işezi 
——— 2 


c:-h 


3 e 
xx. (pl -4) 
* 3 Çi 3 
1) (02 ax-2)dx 
* eğrisi A(-I, 1) noktasından geçmektedir. 


15. 


* f(x) fonksiyonuna x--—i apsisli noktasından 
çizilen teğetin eğimi sıfırdır. gi Ça sö 
Buna göre, f(1) değeri kaçtır? 
X 8 


A) 


FG) - BR ax”. 
e 


B)-2 


0: Xkax-2 
“Lİ - Z2Xta 


5 
fax ig e 


a). 


e 


16. P(x) bir polinom ve P"(x)- J Paya ifadesi 9. dere- 


ceden bir polinorndur. 


Po) — Sİ oldun, 


Buna göre, der/P(x)) kaçtır? -2 
P- nla-). x 


A7 B)6 (OH DA Ey 
0 atl 2A-4 
düz| XX - der(x ) 
İ n414 ( 
2 2n-1-9 
2n2419 


17. Po) baş katsayısı pozitif olan bir polinomdur. 
P(x) Jr >2x9—3x2 4x Pİ axi b 
olduğuna göre, P(4) kaçtır? olsun. 
A)11 D)5 


(att) (a exe) - 


B)8 © g3 


iç 
20x114 x 


GE yi E a4 > a-2 
ieiöizlim b -A bulunur. PO0-7x-1 
Plu)-2.4-/ 


18. 


yjx 


£'w> Bi, ee 
Xx ;xyo 


Yukarıda her x € K için sürekli olan Yzt10) fonksiyo- 


nunun türevinin grafiği verilmiştir. 
az Şİİ İşi 


1(-1) 3 olduğuna göre, ((2) nin değeri kaçtır? 


CızcyazE 
MM BS Ör De Bu 
ÇOd-2 12x44; x»<9 İ eat 
Dae Mi imi 
- 

Ci) —24c-1 2245 
£GN22 ia ve? Fiv:2r 
1D 2c Jaa “E s5 sp | p0-7 
TE 88 90 100 BD 
2.c M.G e 16.C .c 


fl Fe 7x .E 
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gl-1)-2taz Z 
ri 


1 


DEĞİŞKEN DEĞİŞTİRME YÖNTEMİ 


Joel ide 
integralinin eşiti nedir? 


Mi XHxU 3 
Ni Juldu 


(3x Ydxzdu 


a Jİ ea) alllbeğ)ax 


inteğralinih eşi nedir? 
J 
dg. 5 E0)7 dx 


dx K. 
X 


İNTEGRAL 


BöLüm (Ğ) (© 


u 


integralinin sonucunu bulunuz. dx K? 
z-du 


Xx 


4. if 1(00)) hdx 
> 


integralinin $onucunu bulunuz. 


İba dx 


5. (— 


(x-1* 
integralinin sonucunu bulunuz. 
3x-Azu >  Zduzdu 


6. dx 
J vV2x-1 


integralini hesaplayınız. 


ae MİÜEMATIK 


DEĞİŞKEN DEĞİŞTİRME YÖNTEMİ 


7 / N dx > dx 10. xİdx 
Xİ—2x41 Yi 
(&- y” Xx”*2 
integralini hesaplayınız. integralini hesaplayınız. 2 
2 y e 
X-f <u ŞE -J XALZU > | 
dx du ui Je © İ/ Bözliz gullu di 


ir u 
Ju uz ue Vİ üni ge Jj Wu au 
BM uz az İİ 


MR Bn 7 3 
li. 1 Kahin A e 
be-1) 3 
>X a — 2x Mim 
“ İm “İL ni dx “f W inleten 
xX44) 
integralinin sonucunu bulunuz. ü Xx-t2 dönüşümü yapılırsa hangi integral elde 
G edilir? in 2 a. 
il 
ls da çi ii et e geli 
2xdxzdu WE İY oliaşikile iğ” 
yer ii 
— m Cc: -1. -c 
a Xx A 


4 
9. J (tog do kii 
integralinde g-İ(x) > u dönüşümü yapılırsa oluşan LL KR 


yeni integrali bulunuz. integralinde x - Yu dönüşümü uygulanırsa olu- 


şan yeni integrali bulunuz. 


g'bzu > xaglu) er 
Sx g'lağdu Xu 


Bld du 
İtal tğdu kms du 
ir 
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13. (xe(x-a)'dx 17. foz-xsaP ae iydx 


integralinin eşitini bulunuz. integralinde x2 — x $ 1 - u değişken değiştirmesi 


X— 3 u > yapılırsa oluşacak yeni integrali bulunuz. 
Uy 
NN İİ üni Mya 


di sali mİ (2x-Yek du 


dx 
18. — — 
14, MEZ J YE 
v4 4x ei 
integralinde x - u2 değişken değiştirmesi yapılırsa 
integralinin eşitini bulunuz. 


oluşacak yeni integrali bulunuz. 


Xx ii” udu Xu J Dudu Ni 2du 
zfdu dx 2udu 4 S 
(22x40) Dudu u uyu 


Çağlı —udu surec 
v  — 
1 sikin 
15. fel alaş N İn mx İğ du 
' -İ xt. kd integralinin eşitini bulunuz. ; u 
integralinin eşitini bulunuz. z Jx- 
Xİ ut du Ni 
2xdx-2udu Jay md N mİ xÇlu) 
xdxudu xu 
” Ya yt)du —fuluş fu z : 
Xzu21 - Şua ut) Şu ii mena) amme Jaade pi 
GE s5 fani l i İl 
lez »Yayhekyahi | a ha... 
? gi ri 9-(ax-0)9 | —. da 


16. Jj (x—3)9dx p Ju uu İto ri MPa 


rim -0DYa e KY 


3 2 
söediki va Ya sane 
a 


integralinde x — 3 - u değişken değiştirmesi yapı- 
lırsa oluşacak yeni integrali bulunuz. 


w-9? 
————— 


X—32u > dx>du oi 
Mz VG2-aP 


Xzu11 —— vs fasya 


İurayus du ” Ja #2) e 


FO) 
He LE 
m 
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1. (ele, 5l aralığında sürekli bir fonksiyondur. 9 Ek 


$ pi 5. JE İs das 
J 160dx -6 ise J tbo0dx kaçtır? vi .i 
2 s 


& 2. N 

Jİ zük <-İ polen (EE) | Av v v7 | 

di 5 kdz 2.19 
Vo - -vİİ 


< -(-fu eN ; 


3 6 
2 flde-sve J tes 12 
, 3 


6. (0) —logyix—1) 5) —-(u- İş (4- xn 
6 
olduğuna göre, / #(x)dx integralinin değeri fare) —-U Meh3| 
> 2 


kaçtır? integralinin değeri kaçtır? 


3 & 
İs Wdx J koda — 4412 rol p n ç” (4) a c (2) -7? 
1 3 z 


Zİ kele 


” - 

3. İ sz 3 Yy e ie agi ei 
a , ! pe r, 
olduğuna göre, fare integralinin değeri l Li Yi di İzi 
kaçtır? > olduğuna göre, taşar) 


2 İron 33208) | ETK e ie 


/ r 4 
1 — yaz — 
3 — Ki 
1 o ji 
4. J te)dx-3 ve J addx-6 B. ae * ginak Üzeie; İL < Gök da, 
o , 4 
Buna göre, Ja bd 2 - İG Porya 
1 o 
J lerin girldx integralinin sonucu kaçtır? 
ö 5 â 
nl değeri kaç i ii ç'uldu — tu a 


2. fkodax > fadx 
2.3-(66) Z 


NE at 
es . 1s) - el) fo) 


xw: 3 Sa BELİRLİ İNTEGRAL 
xelikia uz 
mz” FE 
(& -2)d ni 12. Uygun şartlarda Müz > ii 
9. fd ke RL 
Oeİ > a - du (0) Da fonksiyonu veriliyoj., Xe—E 
Sx 2du 1 papi 
VE ul z—-1 
olduğuna göre, İ yar integralinin" sonucu xi 
y kaçtır? N — 
2) Pluldu 27 > Jeu du 4 
a 
ü 


A 
G 
i 
L 
Y 
A 
v 
Y > İ(x) fonksiyonuna ait eğrinin x - a ve x - b apsisli | ' 
noktalarındaki eğim açılarının ölçüleri sırasıyla 45* ve i 
60" dir, A 
4 g'0 AA R 
Buna göre, 
b " - du 
J (ex hdx > 


int Valinin sonucu kaçır? & ğ 
im NN 


he SN 
e gi 


2 


İl. a<b<c olmaküzere, 


c 

b b 

J tedir - 16 ve J ta 10--İ fixldx 
ş h 


olduğuna göre, J 21(X)dx integralinin değeri 
kaçtır? 


alemin fena. -? 
2.(46 -10)> xe) 


Çeke 


d doğrusu y - f(x) eğrisine A(-2, m) noktasında te- 
ğettir. 


Buna göre, 


İrive > p'6) . 


integralinin değeri kaçtır? N 
— pu) Ey 


o (İz 


Ss i 
14. ei eye 
5 


e e değeri kale 


ret. yk — Je 1Ydx 


S 
e e El Sax 
MN diğ A 
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3 
15: a- | 6ö-xdx za 
' 


© 4 
b- (e) Jaade b 
a 


3 
e İ0-xdx - Kaz -c 
2 


s 


olduğuna göre, 


kkk 


integralinin a, b ve c e NE bulunuz. 


YErEZI 


16. J EY Şi 1 


integralinin değeri kaçtır? 


al 
> --—- Çi N 
ço) > : gk Lil 


ME Ax 
olduundan Şİ Şekip 
4ar Pane Sİ yonda. Tek 

Şenes iyon gelin göre 
Simdirik  olduğunden 
3 
diz. Je 4 3X4 5xİ)dx i 
NA yel: 
Gi Tex ŞAN olduçda 
integralinin değeri kaçtır? i U *©* 
Mn 3 LV dr; 
İyol. Xp 3x Si kp 
e <1 — pi Teen 
S3 


a sr. çar 57) 
3-0 -Je| 
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18. 


fel. A veriliyor. 


! ya 


Buna göre, 


9 
J x-f6)dx—2 eşitliği Veriliyor. 
4 


Buna göre, 


u 
Xx LU A xdx> gi 
İş töödx. | Zxd-du 
ik X23 şa uz3 
( re sonucu kaçtır?x A “eş, uh 


4 Juplu) du “a 


integralinde Vx -u dönüşümü yapıldığında olu- 
şan yeni integrali bulunuz. 


VXxU > xu” — eyl 


A ay-du 
DİR 2.) lustldu 
ix — du 
ii 2 İare yea 
i 


azl aa M3 


xelkiun uz? 


us İV 
U vx 


16 4, e 
21. j Vk, 
» Key 


integralinde u - /x dönüşümü yapıldığında elde 
edilen integralin eşiti ne 2 


ve, 


ı 
22. Jİ 02x99 (2x—1)dx 


o 


integralinin değeri kaçtır? 


XLAZU Jutdu ş uu" 

( 2x4)axsdu 14 
(01 r 

14 2 


“ Xa iü uzll 
23. o fiörsiydx-A kii TEK kari 
a xt 
ge a İİ 
3dx du 


olduğuna göre, 
dx>du 
3 


3 
ği f6)dx 


— 


integralinin A türünden sonucu nedir? 
43 


Tebl <A 
13 


J Kuda ZA 


YU > x-5 Yuluzd 


ı 
24. (Rt xd 


26. 
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xA > yi 
2xdx - Dudu 


xdx > udu 


integralinin değeri kaçtır? 


| uda - Jurlu ii w | 
ÇAP (1 fa 
m je 


25. Birf fonksiyonunun x - m noktasındaki teğeti x ekseni 


ile pozitif yönde 135”, x - n noktasındaki teğeli x ek- 
seni ile pozitif yönde 60” açı yapmaktadır. 


BE gin) Ep 4 
gi eğ £'lej - Ya 


integralinin değeri kaçtır? 
Ç'Xx) su 


£? “dx du 


Şua —— (e) A 


(gf ÇE lsif” 
2. — 


8 
İNER dx 12 


1 


olduğuna göre, 


2 X > 
X p)dx 
/ dx Zulu 
integralinin değeri kaçtır? | X “E ita Uz” 


2 KK, 


J ew ZuTalu şa 
4 


2. 
AŞ e ldu 4 
1 


ein uz A 


XX fwdx — 4. 
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27. 29. y((x) in grafiği bir paraboldür, Pk Fe) 


si 
5 İn finn olsun. 


olduğuna göre, f(x) parabolünün tepe noktasının 
apsisi kaçtır? "-7 simeirı merY£t! r: -145 


pak» sie Fişi e) 7 
ECYAFl) < FC)t FS) 


yara) 30. 


gi xa)-£19) 
x-1 y-f 


B 
3 


Yukarıda y — f(x) ve y - f(x) fonksiyonlarının grafikleri 
ii 


3 
İron < ÇE'bdx 


Ra sonucu kaçlır? 


L 
— 
o 
< 

-a>» rubenis) 
< 

17 M 

5e x 

me» ———— 


Yukarıda grafiği verilen y - ((x — 1) fonksiyonu için 


İ tenor — ço) (. -— ç—- £la) 


Y 
— çoj ye ğe integralinin değeri kaçtır? 
| 0-4 “İZİ 
N 
—£(M0-Ç()- 41-3 L 
A 
28. Aşağıda y - f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 31. (x-f(a)) 1x) 4 xf) eşitliği veriliyor. 


2 2 
gine iğ gn — Sab 


olduğuna göre, f(2) Pe 2 


- İçe tx£ "bajdx > > fe çoj) dx 


xÇbjj5 z deliyi -İsü3) 


1. 2.16 3.9 4.02 |s-3 672 
1 


| 
i . ME a ea 
J tö)dx--2 —S £0| z-. ie 145 1S bs a—e | 1 z 
b a 


16.0 17.6 18 I2-A | 
2 2? > 
olduğuna göre, a kaçtır? ma İzez (Çiz) 0.4 | ——a) 226 
£0)-—£C0)5-2 i jo 
a 2034 İz PE 251 264 |27.-4 28.12 | 
29.1 302 iğ 313 - 


heci verso 


İNTEGRAL 


göre 
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ug) 


1 16) gift fonksiyon olmak üzere, 
3 


J tdk integralinin sonucu 
- 


o 
Jj od 
3 


integralinin sonucunun kaç katıdır? 
Guça 


Simetrik tir. Bu yüzden! 
2 gd 


İp oddx 2 Jİ? bjalx 


öi. Psd -2 
İrez 


ŞenX S'yonlar , 3 an'a 


e f fonksiyonu (-1, 1) aralığında sürekli ve çift bir fonk- 

sin lur. 

5 ai yellenine gve, 

J tee -3 Simatikir. ” 

4 fe Gdx 3 | 

olduğuna göre, j (3- a integralinin sonucu | X 

A 

kaçtır? Y 

ı 

— xu N 

—dx- d u o N 

A 

Sınırlar ; xl 


3-X -u > 1-320: 
xs#)icin 3-2-412u 


3. (fonksiyonunun grafiği orjine göre simetriktir. 
1 Ci, ni 

Jens Arbellex-8 şe K Çonkes'ye| 

” İfkldx <0 


—a 
olduğuna göre, ji İtG0ldx integralinin sonucu 


A kaçtır? 41 
J eiddx4 2 Jeoajax 
—j >; 


o 
4 m mn g 


4. yem 8 ie) 


4. 


X-1,0<x<1 
160 


1x2, 1sx<2 


2 
a, göre, Ji 16)dx integralinin eşiti kaçtır? 


İrem relax 


Yay * in 


<- 0 
. İz 


5. 


. ren) 


Eg 


2x, Xx > 
(Ws a <i İvi 2 veriliyor. 


Buna göre, 


İner om Ja dx 


integralinin yo in 


|, * 4x ; 


Ala 4 


n 


46— 4x —3441 


GM 


X*1,Xx<0 


fonksiyonu veriliyor. 
1-X X20 


ped ar ice 


Buna göre, 
: 1-X ;x)9 
5 


J tbdx 


— 


integralinin değeri kaçtır? 
O 


yiyen ; Jiyan 


çil, 


Bi 


-U-a) 4 2-0) 
ml 
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e ya) ph Mi p paraalı Şen. | 10. İm-2ee çeds 2 , *», z 
i ge ye : -XAL XL 
olduğuna göre, hi 1(—1)dx A iel , tegralinin eşiti kaçtır? 
iz Jeridx * Je-27)dx 
x—AsuU ; fluhduz imi s, 7 N 
e ii alayla 


X-7 YAN -4 
xx0 kemi Jen vee 2-214 « 2-98 -İ| 2-4) 


Side 4 e 10) 


11. İsme xls i x»,4X9 
xxs2 ” de Mi 
8. ON > integralinin eşiti kaçtır? 
” 9 1 
olduğuna göre, J xXfGÖ)dx integralinin sonucu Ja di & Şrek > — x> ii ” bi ( 
kaçtır? | 1 Sİ bd i | o ia 
nu Tl fleldeğlemda | 4 )4 4 
a . 0-(7)* > 
Dkdx- du 4 ( f di f A 
du —— Xolxt 2d) i “ 
Xdx: a 2 1 2: vi -To| 
X313 UzUY jrxıp e 
X241>3u21 e ii LEMİ R 


4 
e J Ba 


— 


4(2-14 Ç-u)sd. 


x<2 
tw) İm fonksiyonu veriliyor. 
ge) ,x>2 


integralinin sonucu kaçtır? 
1 e 
s Je ide a Ş 3-2) 48) 
İ aletler —> Çati -3 ği o — 
0-043 
la göre, 


-İ-3 
İs > Pa sti 


integralinin sonucu kaçtır? iğ, j akdi j |x-21 dx 
2 integralinin eşiti kaçtır" EE rh 
z 2x| - 3 integralinin eşiti kaçtır? X7 girl 
İsmin sf 
di — İsa il (2-x)dXx 4 | (x-xldx 
Yy -c0 43-73) 


z 23 
RM 2x -. a 
ACILMMEMATIK|332 ( 2 | 1 * — 21, 141| 


X-Xx-b620 
(<1) lxş7) 0 
integralinin değeri kaçtır? xsa m 


-2 1 3 > 
je a odan dr * 


4 
14. İl-x-eldx 
, 


Bele Va İmreşcel çlemleri yeri 


Cevap © İŞİ “Bİ dük 


A 
15. Aşağıda f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. c 
il 
L 
Li 
A 
Y 
ı 
N 
L 
A 
A 
li 
3 
' 
Buna göre, £ t mi 
4 A 
fitöolex 


o 


integralinin değeri kaçtır? 
3 4 
Jİ e'adax * fee'bdix 
o 3 


şey |, # sea) 


çO) —gla) * (sl ço) 


S-24(045) 


BELİRLİ İNTEGRAL 


yl) -4x-x 
xIL-x)z9 


Xso xy 
Yukarıda y - ((x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


Buna göre, —İtie 
İs 5 adin 1 İs dx 


-4 
integralinin değeri kaçtır? 


ECENİN 
1) © 


24 İ ) 
—< 0-(-1) 4 3g - Kel 
m eli 


2 
olduğuna göre, f0)dx integralinin sonucu 
gı 


- 
Pi 


İtin 4 Jess 
—d 


2 
Gla & İyi 5. (sd 
Jenisağamı ağa 


1 
- 0 
—x m. 1 yg 
aş Xx 2 
e wep 
- 0-04) La 4-1 İİ 
1-2 23 22 4.-2 5.9 82 İ 
mi olak İs lama lm ss | 
4 | 
a Pi | 
6 


ü MNEMATIK 


İNTEGRAL 
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P 
5. Jj x-1(X2-1)dx— A olmak üzere, 


: Kİ AZU xdxz du 


“iş? 
$ Ixdesdu yay yar 
f()dx ifadesinin A türünden eşiti aşağıdaki- 
3 zi wes3 


x İN « gele ) 3) lerden hengisidir? 


DE BA ga Ora psa 


15 
Lİ glam SA > Tesa) 


integralinin sonucu kaçtır? 


As B- 05 »7 ©» 


2. a> 0olmaküzere, 2 
7 
Jj (2x—5)dx-6 
Ni x 
olduğuna göre, a kaçtır? 6. J x-f(sinx)dx Xxm-t 
i —i 
A)1 B)2 (0 D)4 (G| 6 integralinde, x - x — t dönüşümü yapılırsa, öle di 
— - 
2 a c aşağıdaki integrallerden hangisi bulunur? 
W-Sxİ sd ek İ xn > 4-0 
L N : X20 3 pe 
Gül ” A) f #isintat 8) j (40) 4(sint)at 
â ö 
(a-6).lasi)-0 Yy & 
fi : 7 
N O) (atsin) 9 J -vetisintat 
3. m>o m>Oven>-i olmaküzere, > o 9 
R ; 
J #g je ve İ ze di l © | orient 
eta 


? 
olduğuna göre, n kaçtır — Jr çi Sia w-)) dik 


A-2 B-“ Be oi E)2 


2cosa 


9 2xdx— cos20 *2 


ö 


denklemini sağlayan « dar açısı kaç derecedir? 


& feri) eti ax s2 A)15 B)225 jo (G45  E)so 
24 Ycerd 
| 


2 
integralinin değeri kaçtır? — cos Xx Coslaşı 


A B)— C)-2 4 E)8 
i 2,6 Yesek 200$4—-111 


xBu udu — yari m 
(2x sTdx >du o ç e 3) Zeo f h 
« —. ©. Lr aş 
AciLMNEMATIK| 334 - ge Tul m ai mi M7 
X20 Na Ju 2. bi 


Az-A a UZzO 
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tx) 
8. li uİdu * x- sin(ex) 
olduğuna göre, 44) kaçtır? 
AZ 8) Yö O 
2. e 
& 
ut y 
si a 
vk n 
4 a 
Şale Yü Sirirx) 
4 
a VEE 
şi v4 Sar 
2 çi 
4 
yin Rİ 
9. f Cesim. geemeyelez N 
o c 
integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? hi 
Az Ber C)e ü 
D) gs" E)e"-1 
gi cox siratceix 4 ' 
alez ze sese" 
U i 
Jedx S esl 
| 
2 
10. 


o 


> y 
Jess  fiasiz * Jesldez 18 
o 


olduğuna göre, J f(2x)dx integralinin sonucu 


- du 
9 Dazu dusdu 
kaçtır? a. 
gi 2d” Kaz ya 
A)24 B)i8 Cz (De Es 

X-0 3Uu-0 


11. Bir P(x) polinomunun xile bölümünden kalan 2 ve kat- 


sayılarının toplamı -1 dir. Pl) 2 > PU) İs 1 


P(x) < Ofx) 
olduğuna göre, J Olx)dx integralinin sonucu 


v 
kaçtır? 


Os 62 o ve 


Ped | - Peo-Ple) 
a İİ“ -f-3) 


E)3 


12. Şrei2 ZA Şi 2716) 
İ eyer -8 "bis 4 

olduğuna göre, 1(3) kaçtır? £ 6 sXtc 

A)8 3 


B)6 C)5 


(OR 
y 
4 
Jssğir z a cx M - (844 c)-(a42.) 
— 647x228 ci 


pda | 


denkleminin kökleri x, ve Xx, dir. 


FO aj 
13. 


X212x-2a-0 


” (XxX) 2-7. 
— (2p4-3)dp - 10 
o 


olduğuna göre, a kaçtır? 
A)8 D2 


(©b 
Zp 2p ia " 


KÜ Aİ 


c)4 E)1 


By 
z X21x4043x4240 


a. 
XLİ2AÇ A Xp 249 
et 
e 


ME 2E 
GE 7D 


120 


m MİNEMATIK 


İNTEGRAL 


yl) 3. 


fin) (0) 
£ (m)<-2 


Gerçek sayılarda tanımlı Yy 16) fonksiyonunun grafi- 
Öl yukarıda verilmiştir. 


Buna göre, 
n 


Şo)su 
#'ldxdu 


Jim (6d l 4 
inteğralinin sonucu kaçtır? X-n e Çi 


Xa 
D)2 


m ©3 o; 94 fini 

o iz 
3 | 

Jİ du x W | 
ai g N 
Y 

li 

N 

L 

A 

R 


2. fm A olmak üzere, 


5 
Eşitliğin her iki J 
İrine Co.1) aralığ 


9x) - (2x) 4 2x 
olduğuna göre, O a(0) lar pi ni 
hangisidir? 
93 B)24A C)4—A 
D)2-A E)dA 
YE e 
göddx - Jeianx 4 Java 
o fo) o A 
a LİE 
geli > gi-gi ile 
Şan «ez al 
lixldx — “ balduz 
o f 2Zdx-du 
dudu © 


hciLMNEMATIKİ 336 a 
9gla)-g le) 


Judu > | 
- 


» a€R olmaküzere, 
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Jain n? olmak üzere, 
a | | 


İ sir emme - ii : m 


integralinin değeri kaçtır? 4 
gı (Bis 
ÇO o, e 3 
YrlrOrlayşg -H3 |) 
İ roner- 


J teoride mİ 


De) 


A)16  B)17 E)21 


* > Çaki) 


fehu 
4'dx -du 
olduğuna göre, f(m) * f(n) toplamı kaçtır? 


© 
— £6) pa 
2. m 


A)3 B)4 0)8 E) 12 


en). Çidağim)) 


<2 flim) 


ı 
e 
o 
, 
0.f xlüde-a.a 5 iğ 
o 


| 
. Petodrsa? 
o 


olduğuna göre, İl a)? - *f(X)dx integralinin 
eşiti öğünde e Aİ Li ) e w) 
© 

1 1 

| tebd - 2 ax Pbe)da 4 
o o 


A) -2a B) -a D)a E)2a 


1 
a flr)dx 
o 


0 —Da kat «Pol 


0 
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diği İSİ va m We 
6. 1(X—5)4(X-57 4 (x—5)'ldx X-Szu 9. JE ) sim s— s e Eİ 
ç dx-du o GUN (440)“ 
integralinin sonucu kaçtır? ve z yi olduğuna göre, j (Z e -) dx ifadesinin A türün- 
-250 ? 2 
A)—75 B) rip (0110) 
ç den eşiti rimisinei hangisidir? 
D)75 o5 BD er şentsie a: 
il B)1-A GA 
Je 0 Ju hal, ls. i O) ZA EY SA 
-S i) A ii Hi 
di (in) 
İl du ağa aş 8 Je e 
“S Mek ik. 
r İn m 2 
öNL Da 10.  o(2)-1(2)-1(3)-5 
integralinin sonucu kaçtır? 


N 
A4 Be oi ve g3 Ni 


İse 


İN e 


x283u20 ” 
Gel dik X-07. 
X4)dx o du ON 


1fu lus3) .lu412).l4 15) du Pİ 


2 
8. GK -M XpE 
Ta x*3 di ö e x-3 
olduğuna göre, j ret SEİR İN türünden 
o 
eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
A)M-1 B)2-M G)2M 
D)M 42 Om 
x> » Şirin * m Idx -M 
m X43 
KE 1 
gr N e 
m N ni ai 4 
2 
Ye (Bide MM 
rı 


o 
el 
İRİ 


Ex) Ex 47) Pe19) GE fe15), bedir 


Ç 


ğer Ol ay)d $ İs b) -A)x 


(9' 0xVaoğ Wi N a b 9) (7 
gi ei gi kms > 


olmak üzere, gix) - J f()dx eşitliği veriliyor. 
Buna göre, g(3) kaçtır? 

AS  B)7 8 (ONU 
ga) çete 
3-0) 5s c 


3O- e()S > gz sis(0) ss 


E) 12 


9g*()*41,x<1 


11. > 
vi ia 11x21 


fonksiyonu veriliyor. 


164) fonksiyonu sürekli bir fonksiyon g"(1) < g(1) ve 
— ' 

J tb)dx-7 dir > (€ “ep)4 4x gl-1 

ü gur 2 > gla) 

Buna göre, g(2) — '(0) işleminin sonucu kaçtır? X — 


A2 B)3 94 ©s 


6 


Jae 
İr.s 
ho 


5.c SE 


a 


10.0 


gir g'le) 4 
Ban —gk)> 

e gi AciL MNEMATIK 
|3(0- a'te) < S3) K) |3(0- a'te) < S3) - 


ÜL Giğrünün 


İNTEGRAL 
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ai 


” y 
1 fryexst0 İple » fe 
2 İ 7 


5 , 
/ ili di idi 


olduğuna göre, a 
3 5 


| tbjdx— (tdk . -T-2)| 
dayi Midi 


integralinin sonucu kaçtır? 


As B?e ww (- 


EY) 


2. f(x) integrallenebilen bir fonksiyon olmak üzere, 


Xx İse #1 


çöken ei 


olsun. 
olduğuna göre, j 1(x)dx integralinin değeri 
kaçtır? o 
A-Z e-: 9-z ir E)-1 
1 5 


Ox-b: (fee) re fee Yad) 1 


axeb 5 ex PM (e) p */ 


axsb > (3ab)x 4 (2011) 41 
a. 2a41b1 b 

Besğ, b a a ei 2 
as72.b e 


4 4 
pieldn İt >-)dx 


o 
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r—o> 


—»o>»r2-1>x 


& j 


4 f( 


e Tİ) ik 


vx 

integralinin sonucu aşağıdakilerden hangisidir? 

AYOO)#c B)M(1(/x)) 

ON) 4c O zie)yse 

Mn 
E —— ec 
öm 2fr (614). £'lu) du 

ad. dx du m 
2x (Çeçli) 

d 

2 — 2. (çepik e 


la çişi) < 
dx — J dx ili x —1 diğ 
İŞ 44 
integralinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 


2 e 
Xx 
a yp 
B) gi ite (OR 


EZ #x4c 


xx 24x41 
A2 —-x4c 
D)2x: 4x4c 


Xİ 12 (x— di. Ex) 


m (a) ei) da Je e 


CE) 


5.  derP(x))-4 olmak üzere, aşağıda P(x) polinomunun 


türevinin grafiği verilmiştir, 
P bea). (1) 

Pl 2—|x a ş 11) 
Ph) —x3. 3t4aY 


x 


PX) Je! dx Podez 


Buna göre, P(x) polinomunun tek dereceli terimle- 
rinin katsayıları toplamı kaçtır? 
©: 


zim C 
144 33) 


A B-ı Co D)1 


je x23 bni Ujdx — - 


6. (Jar fet 20 ) 


olduğuna göre, P(x) polinomunun katsayıları top- 


lamı kaçtır? PU):7 

A B)-3 ©- 0-1 Eo 
Her Wi şarefın x'e göre 
Heva alalım: 


x.Pix)— (2x-2). PE) iş 4 
PUS -341 Ez 


7. X-X-60 (<a o 
denkleminin köklerinden biri m'dir. XX 1 


m xFI 
Buna göre, dh (4x —2x)dx integralinin sonucu 
a 


X24 ha 


kaçtır? 


A)3 B)4 G5 6 E)7 


al 
Ri 
İnal 2 me) di 
—4 -41 


-(9-3) —(4-4) <|6) 


8. Aşağıda ((x) fonksiyonunun graliği verilmiştir. 


rü o ı 
Jxrteyex ii beridir elem 
a 
integralinin sonucu Kliçtr? o 
A- 8-4 Ge Oi ee 
İN  , 
3 z -4 2 3 


(a-0).(attabaalala-t) 


xile 3 uz5 
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, xs 
dO?—1) 
İŞ Ka 
i Xx VU44 


integralinin değeri kaçtır? 


A1 B)3 C)4 (Ri 


E)9 
du | vi 1 
ki - İuri)talu imi | 


ZARİ ali. gaf 


10. a,b e R olmaküzere, 


7 i 
b eği vk a-v)a” arak 9 


LA 
olduğuna göre, a-b çarpımı kaçtır? gi *b wi İtak 
A2 ©- Or 2 EB 
xl 340) 24 
a; âh A04Ya- k 


(0-0) .(akabıltş4) 


ti. Jteyax  P olmak üzere, 


2 
ys f(x) fonksiyonu x ekseninde 5 birim sağa ve y ek- 
—— 
seninde 2 birim yukarı ötelendiğinde oluşan yeni fonk- 
— 


siyon, y > gix) dir. ii ix- s) Pe -g (03) 


Buna göre, 
l o 


10 70 
Jam — S k-s)ax * Jax 
i 


7 


integralinin P türünden eşiti aşağıdakilerden han- 
gisidir? 


A)P-6 


B)P-3 GP 

D)P 43 ©re 
X-Sxu Pe held t 2x iğ 
dx- du 7 bi 


X:3) 3 uzu 


3 
339 (Acil MNEMATIK 
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12. Pix) bir polinom olmak üzere, 15. (birfonksiyon ve 0 <x< 1 için, £ )  K 


der) (PO) Püydx İl -10 1-16) <1(1 —x) eşiği sağlanmaktadır. pap Şonksiyen 
if aşa: 
Buna göre, TN 1(x)dx integralinin değeri kaçtı”? 
o 


olduğuna göre, derfx : P(x2)| kaçtır? Soslar 


AZ Bs Ös bi ei 1 3 
A1 B)o 05 DI EZ 
der (Pe) < 4 olmalıdır. 1 ” i a 
J xd - xXx” | 
o “2 “e 


der (x.ebajf 4 ya -T3| 


13. #fx) fonksiyonu artan ve doğrusal bir fonksiyondur. 


Mg - Mi bözayak 
Jet Major -— 4015 pod 16. ( doğrusal ve artan bir fonksiyondur. Şa xeb 


olduğuna göre, (2) kaçtır? Emi) Juma Bc Ççeğ)salertak 


A)3 (OY C)5 0)6 E)7 - olduğuna göre, f(1) * 1(1) toplamı kaçtır? - alxşabıb 
İ 
Jİ xlartı).a ölü - Jarse abx)ex ' MI B2 o © ps 
2.3 ii. v Çerxteba bax < 9x” Pe 4 
z Ax şabxtş ez Ky 5 a ı 
& o Ma g5 1 9x“ 
at asi bsi N gl — —— —Ex ry4 
TAC i 
dd 3 li £ (X)2 3x7 çu) 1 
amman di yalpa) ı b > gb 2 çUu)z3 


i pi0:s 9 
me) m ÇE iel, e 


ha xx 


-x 


işleminin sonucu kaçtır? 


çru)s-1 
—z ça) 

Yukarıda (—, 3) aralığında türevli bir ( fonksiyonunun 

graliği verilmiştir. -1 

Buna göre; £ &) a 

f dx ME glu) 

(100) disa g'tuldu 


integralinin değeri kaçtır? 
AT B3 s9 ( Ws e (ee İso Şen (me e l 
s me İm İse —İ 


ii ç' hi 
Si gss). ş“-1) -3 MEnAL 


İNTEGRAL 
RIEMANN TOPLAMI - İNTEGRALDE ALAN HESABI 


RIEMANN TOPLAMI VE BELİRLİ İNTEGRAL 


p . Tae ER 
az Xo Xp Xı Xz Xz X3 Xa X4 X, K3 Xç Xg Xg >b 


f:la,b) — R sürekli, sınırlı ve pozitif değerli bir 
fonksiyon olsun. 


la, bj aralığını, 


P-la-x,,X,,X,,... X,. ş , X, > b) kümesi- 
nin noktaları yardımıyla, her birinin uzunluğu bir- 
birine eşit olan, n tane alt aralığa bölelim. Her bir 
(k- 4, Xx aralığında rastgele bir x, noktası se- 
çelim. 


toplamına Riemann toplamı adı verilir. 


b—a 


Burada Ax, > X,—X, 4 > dir ve bu ifadeye 


eş YAK, Hg Ax, 4. İK, YAK, 
limiti varsa bu limite f nin fa, b) aralığındaki belirli 


integrali denir ve bu integral 


b 
Jj f0)dx ile gösterilir. 
a 


mi, Gi mm m m 


—o»rz-—<>x 


1. TO, 3) aralığının Ax, -; uzunluğundaki düzgün 
bölüntüsünü yazınız. 


2. F2.Olaralığı, ( aral 


—2-Xg<Xş Ege. 0 


olacak şekilde düzgün parçalanıyor. 


Bu parçalanıştaki her bir aralığın uzunluğunu bu- 
lunuz. 


O -(-2) 4 
E 3 


3. * (0,2) aralığında tanımlı ((x) — x2 fonksiyonunu çizi- 
niz. 


* (0,2) aralığını eşit uzunlukta 4 alt aralığabölünüz. 


* Herbiralt aralığın orta noktasını işaretleyerek dik- 
dörtgenleri oluşturunuz. 4 ti 


Buna göre, 


1. Riemann toplamı 


1 1 3 5 ZE 
ŞE ia e İS 
z(x)* (2)11(3 Pp (2) $ 
şeklinde ifade edilir. 

I. (4x) xx2 fonksiyonunun grafiği, x- 2 doğrusu 
ve x ekseni arasında kalan bölgenin alanı, 
yaklaşık olarak dikdörtgenlerin alanları top- 


lamı bulunarak tahmin edilir. -- 
2 


IN J X2dx ifadesi Riemann toplamına eşittir. — 


ö 
Term lama 
ifadelerinden hangileri doğrudur? i —. ö şı kar. 


2 n 
Jax - İm > çe). Axe 
o 


nğdg 
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4. Bir öğrenci f(x) - 4 fonksiyonunun (3, 6) aralığındaki 6. 
grafiğini çizerek bu aralıktaki belirli integralini bulmak 
istiyor. 
UN 


10) 4 


N. (8, 6) aralığını n tane eşil aralığa bölüyor. 
Buldüümdarasısı B-a . Si dük V Yukarıda verilen ((x) fonksiyonu ile ilgili olarak; 
X-ş SX Sk 


Ml. Alt aralıktan alınan bir x,” için 1(x,) <4 olur. 
AX,-Xx,—X,., olduğuna göre, 


IV. Buradan; Riemann toplamı 


n 
di yim. Yy, 

im, Y orya, olmak üzere, VA il 
dei adesinin eşitini belirli integralle ifade ediniz. 


v. öm Y74.2 vi 


Xİ 


r-a> 


Jim ağ 12 bulunur. 4 


Öğrenci yukarıdaki adımların birinde hata yaptıy- 
sa hangisinde hata yapmıştır? 


Se Yapmamıftır. 


-D>»rz—i>x 


ENE 
n n zu 
Şekilde (0, 1) aralığı n tane eşit aralığa bölünmüş ve Yukarıda y fx) tofksiyonunun grafiği verilmiştir 
bu aralıkları taban kabul eden ve sağ üst köşesi y - x 10, 2) aralığı 6 alt aralığa bölünüyor. 

ae eki iz Buna göre, şekilde verilen dikdörtgenlerin alanla- 
Buna göre, Jim >) ifadesinin eşitini belirli rın toplam (5) sembolüyle iade ediniz. 


is il 4 
integralle ifade ediniz. İri By (e Dee aç) 


4 
Jxdx 
(o) 


Ma 
“p 
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RIEMANN TOPLAMI - İNTEGRALDE ALAN HESABI 


8. Şekildef2, 4) aralığında tanımlı (() -x2 41 fonksi- 10. £(0,6)—/36,0) 
yonunun grafiği gösterilmiştir. SE 


10) - > fonksiyonunun grafiği ile x ekseni arasında 
kalan bölgenin alanı (0, 6) aralığı 3 eşit alt bölgeye 
ayrılarak yaklaşık olarak hesaplanacaktır. 


Buna göre, alt aralıkların orta noktalarına göre 
Riemann toplamını bulunuz. 


4S 


12, 4l aralığı 2 eşit alt aralığa ayrılıyor. 


Buna göre, 


a. Riemann alt toplamını bulunuz. 11. Çeyrek daire biçimindeki bir tarlanın çevresi üzerine 


1.Se4leoz 12,3)... Tİ nolu ağaçlar dikilmiştir. 1, 2, 3, 4, 5 ve 
6 nolu ağaçlardan her komşu ikisi arasındaki uzaklık 


eşittir, 2 ile 11, 3 ile 10, 4 ile 9, Sile8, 6ile 7 noluiki 


b. Riemann üst toplamını bulunuz. 


A ağaç arasındaki mesafe şekilde gösterilmiştir. 
T 10 a 
1104 1.13 LA i p 
v 
A 
v 
ı 
N 
L 
A 
A 
ı 
9. (0) 16—x2 Şekilde, a, b, c, d, e mesafelerinin gösterildiği doğru- 
sal çizgiler birbirine paraleldir. 
fonksiyonunun (0, 4) aralığı 4 eşit alt aralığa ayrılıyor. 
Buna göre, 
Buna göre, Riemann üst toplamını bulunuz. e Z 
çolalbictdre — Piemenn vSt toplam 
19 l )) -1S işleminin sonucu, 
1. ze 
gin)e 1 : Kesin bir 5 s3yleneme2 
çi ) ei NM. x#se 7 A 
NE 2 * 
ıl. — Ka” 
x değerlerinin hangilerinden kesinlikle büyüktür? 


gamma 


123y 


Ceyrek darrenn alanı 
A.ALKA.AS4 1414 4.7 > 


8 
m Ms Büsan mili 
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12. (, (0, aj aralığı üzerinde sürekli, artan, pozitif değerli 13 


(00x42 


a 
bir fonksiyondur ve Ji (6)dx - 20 dir, 
o 


Buna göre, 
a 2a sa 20a 
A sa aa) e zg) 2) 
(saman en küçük tam sayı değeri kaç olabilir? 
' Çe deyin 20' ye bilerek Şekilde y - 1(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 
Pamann isk Şoplamı elde edilir Taralı bölgenin alanı S(x) olmak üzere; 
A VS) f xs2)ex V 


EE 
— pfedx > A Yze i 2 
ae “A 20  öiğerdi Af vnldx xp) 


o 
A > 4 li Il. f bire bir ve örten bir fonksiyondur. vd 


Lo4 ifadelerinden hangileri doğrudur? 


13. lim an 
Hürsed, n 


limitini integralle ifade ediniz. b 

” A. LA YI © 
mn A laa tayı) © 

n209 A 

4 , 

Jax Ki 

o a 


14. (:10, 6) —(0, 4) olmak üzere, 


(0) e) 
6-x, x22 Şekilde taralı bölgenin alanını veren fonksiyon 
S(x) olduğuna göre, S*(3) kaçtır? 


x 
Sb Şaxtdx - 2 S6) yl 


fonksiyonunun eşit uzunluktaki üç aralığa göre, 
Riemann üst toplamının sonucunu bulunuz. 


2.442.4424. fekığağıjleğ iz seli 
EN sinlmlik ği di (e 


i 
. 
-J2e s0 1070 11 Yalnız | iz 40 (13 Ja 


420 15.4vemi | 1618 


İNTEGRAL 
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süLüN(ĞİĞ) AA) 


1 yele -x xbei)so xs9 


parabolü ile x ekseninin sınırladığı alan kaç Mei. 
br? dir? 
2. 
- Çrzediz 
o 
o a. 3 ei. 
i e 
gi e | 
5 o 
ayl 
3 3 
2. Aşağıda y - x? — 6x parabolünün grafiği verilmiştir. 
T noktası parabolün tepe noktası ve ABCO bir dik- 
dörlgendir. x.€-e ko xs 
xzl 
DAL. 


Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 


l 
sağa eğine ezel 
o 

—21k 445p 2193. 36 
3 3 


Taralı Ax 6.9-36:19)| 


3. Aşağıda y - f(x) parabolünün graliği verilmiştir. 


Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 
4 
3: Jia - 4-1) | di 
o 


Lo) - (1) 


— 


2x Xüi)ze x-0 xa 


fonksiyonu ile y - 6 doğrusu arasında kalan böl- 
genin alanı kaç br? dir? 


Xi x- 6 


(X-3) lx) © 


5. y-xeğrisi, 
X3 doğrusu ve x-ekseni ile sınırlı bölgenin alanı 
A kaç br? dir? 
© 3 
il 
3 
i J Sn dx- X 3 | 
N o o. 
Y 
L 
A 
A 
, 
6. 
yaxX—12x 
x 
Şekilde verilen taralı alan kaç br? dir? 
12 
3 di 
- | Göznekiz --X 46 | ” 
3 
o 


Er) 


RIEMANN TOPLAMI - İNTEGRALDE ALAN HESABI 


yla) 
S olmalıdır. 


7 
J tdx-21 
2 
olduğuna göre, taralı alan kaç br? dir? 


3 
Tas (ehlidir -Az 24-55 
2 ii 


y 
TA, 4) 


ya sl 


ın 


az—-1 


(0n) 


x 


ye -X 3 


yz) 


y > f(x) parabolünün tepe noktası T(1, 4) tür. 


Parabol y eksenini (0, 3) noktasında kestiğine 
göre, taralı alan kaç br? dir? 


1 
A İran) - 14 
Ti Je #1) dx — 


— - iz 1 — 
a“ x 1x) 2. 


2 —İ ai? sı — 
ğ 


li 


9. ez271 olmak üzere, 


A ve B verilen bölgelerin alanları olmak üzere, 
k ie A<1 
e 


No i<A<e X 
il. e>B41 A 


öncüllerinden hangileri doğrudur? 


Şekilde y - f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


ji ('G0dx-5 
olduğuna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 
çel çi ge) >5 


Çimi 6 
benierlik o yada 


bulunur. 


Ül gender. 
e ğımdan AzS 


A: (88).2 -fayl 
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11. Aşağıda y - f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


5 
İlteolax-A ve J t)dx-B 
0 - 


olmak üzere, 2S, — 5, ifadesinin A ve B türünden 
eşiti nedir? 


521 S.A —S4-S53)153:B 


Şasa -—A 
—-S4- 74 Sı RR 


12. Aşağıda y - f(x) fonksiyonunun grafiği verişmiştir. 


yla) 


çe 
S,x4b? ve J fifhx - f( 0x)ax 
— -a 


olduğuna göre, S, - S, farkı kaç br? dir? 


—2S5;5 — —S,-5, #S3. 


Sız4 sık 
S,-5,-25,-4b? KP 


b 
olduğuna göre, J ((6)—g6))dx integralinin so- 


nucu kaçtır? 
—S(ıtlı— sı 
—4 12-4 — 


e 
MR iğne Xx 2411, 
v fonksiyonu ile y - 2x 4 7 doğrusu arasında kalan xX--b -0 
5 - sınırlı bölgenin alanı et dir? (Gi -3). (xx) iğ 
ı Xa x:-7 
N 
; x-x-Üdx 
A 
ı 
2. 
J Çox 4x16)dx 


15. ys vey-x2 il 


eğrileri arasında kalan sınırlı bölgenin alanını 
2 farklı şekilde integralle ifade ediniz. 
3 


yİ— Xx 5 aa 20 
XL) 
X-0 Xx 1 
(x 
O orme) 


dre 


(Yy eklemine 
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16. Aşağıda y - ((x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 18. ((x) > x9 eğrisi, x - 2 doğrusu ve x ekseni tarafın- 
dan sınırlanan bölgenin alanı kaç br? dir? 
teni 2. 


hire e Ni 
0 yi 


İN 
ye S-n a ii 


19. (£:(2.7)—f/3.6) 
j e js be)dx Je bide İyi (fonksiyonu sürekli ve türevlenebilen bir fonksiyon- 
-4 j imi fPActen Şonksiyon 


integralinin sonucu kaçtır? f(x) > 0 olduğuna göre, 


-S5(1*S5,-5, 7 İ Pioyar 
—Z1 S5 2x il 


A 

c integralinin en büyük tam sayı değeri kaçtır? 
# > 2 

L 


p< CD dörtaeini 
ik eki An Bam 
2 


ei AX7.2224'dir 


a 
J £'bldx £ 24 


br? dir? 
3 İk. gl 
Buna göre, taralı bölgelerin alanları toplamı kaç l j dy <a 3. | — 4 âi 1, 
br? dir? 1 4 41 


3 


Ji — (448) Ma 
p 4 


in ük, â 
E 


4 


21. 


Yukarıdaki verilere göre, pembe bölgelerin alanla- 
ri toplamı kaç br? dir? 


TA -1-S(44-5, 49-g, 


— AY—(S1r1t 8) 
g 


SırSzt5; ön 


14-35) 


iğ” 
2h3 


r-a> 


22. Aşağıdaki şekil birimkarelerden oluşmaktadır. 
(0, 8) aralığında bir 1 fonksiyonunun grafiği 2 doğru 
parçası ve bir yarım çemberden oluşmaktadır. 


-»>r2-—<>x 


Buna göre, 


İt > 3494144 4747P 


o 
integralin değeri kaçtır? 


Ti 
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23. Aşağıda f(x) x x fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


Şekilde verilen S, ve S, alanları birbirine eşit oldu- 
ğuna göre, m ii 1 


SES, m 


o 


> 


Kis Xİ | -h4 


yle” 


Sı Si olduğundan Sız SLE2 


Sı 


İŞL 


24. Aşağıda f(x) - 4x—x2 parabolünün ve y - a doğrusu- 
nun gratiği verilmiştir. 


o 


yz xlu- 20 


x0 vt 
x2U 
ya 
Si 
.x 


Dikdir Faenin Man Asha 


Kırmızı bölgelerin alanları toplamı mavi bölgenin 
alanına eşit olduğuna göre, a kaçtır? 


4 


B-A 


Jimi < 2s. | 
sk o 
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25. Aşağıda f(x) fonksiyonunun graliği verilmiştir. 


6 
İtedx-13 
0 


6 
olduğuna göre, J (o)dx integralinin sonucu 
kaçtır? 3 


26. Aşağıda y « 1(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 


yl) 


SAşe26 — 
S4 AR © 


Xx A #24 
yax-xveysl-x 2x x.4-0 gr 


eğrileri arasında kalan bölgenin alanı kaç br? dir? X- i 


28. 


Cİ , 1) aralığında, 1 1 
Ye ayi fenksiye- Şir» -Xxixdx z Simez2lax 
hvava geğiği O“ St 
istie kalacaktır. Li 
29. 


Yukarıdaki yarım çemberin denklemi Yy v 3-5 yz IX 
yey/r-x dir. Kayı 
- v 
Buna göre, J V9-x7 dx integralinin değeri kaçtır? 
ö 


2g rz3 


(m 


A 
G 
ı 
L 


v 
A 


Sımelar a 
dairenin 


bakıldığında, Geyrek 
Sorulmaksadır. 


Nam 


Xx» ,0<x<1 


30. >) 
2-x,15xs2 


fonksiyonu ve x ekseni ile sınırlanan bölgenin al. 
ni kaç br? dir? 
a 


Şök t Je xx — 


-»>»rz— 


#34 iş o 1 
: 2.dx zdu - 
Jtex-2)dx -7 dani Min - N n 
u-o | 31. Yamuğun alaniz Sa 
olduğuna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? sik 
6 
A.S ein 1 (7 NN i 
dg > | Ni ok N £'0ddx 
6 
Sele (e «. p6) 
o Ol 


27. y-6-x 6-X-Ixl 2 xe 
parabolü ile y - |x| fonksiyonunun in alen 
kaç br? dir? 2 
AYA 
ö yl 
—2 
> > PR «4 
ağ” “ek 
pa TIKİ350 s4 DIN 
ği a Eni 4 İM 


-£(0)-çi)-7 
Yukarıda y - (0x), fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 
Buna göre, (6) — f(2) farkı kaçtır? 


İrodi < 42416 - 
7? 


RLEMANN TOPLAMI - İNTEGRALDE ALAN HESABI 
Bilgi < çğshe-1)e 2X1) xy 
ogi 1 y 


Ax 5 xe 35. 


yl) 


»x 


Verilen taralı bölgenin alanı aşağıdaki integraller- 
den hangileri ile ifade edilebilir? 


2 Yukarıda sürekli ve periyodu L olan y - 1(x) fonksiyo- 
1. J Ix— 1ldx V nunun grafiği verilmiştir. 
o 
1 


Aş > A, olmak üzere, A,, Az ve A, bulundukları böl- 


il 25 fe jd X ( (o, 1) aralı ğında, gelerin alanlarını göstermektedir. 
iv 20021 —) pa 


ul, İzle X J ami gh ü Bt > 
o SL xi 


A 2 
olduğuna göre, J |f 6lldx integralinin değeri 
il kaçtır? © «pikkat il 
v 
Y 
33. a < b olmak üzere, i 
j : 3Ix-xl3-x)20 Ri 
(3x—x7)dx 
ga X0o x:3 - 
a , 
4-0 v-7 
ifadesinin en büyük değeri kaçtır? 
3 | 
Ke rr igili xi. ie. g , di 218 21 «> s9 | 
ö ya Ci ii e 6. 288 .Z 5 given | sona 
M.AsB 12.4 10-4 MM a, 
6 
, 11 lar (ame 
34. a<b s 2 olmak üzere, 0) JE iye 3 ri pi 
2 Ül J-o yi 19.20 8 Jas 
| 2 (xs) ii (x4)> ' a 
-4 X-7  xzs-1 » İlyada 222x420 | 21 ME 
GAM 0 
integrali en büyük değerini aldığında a # b toplamı 2517 264 a 
kaç olur? — BE. 
a Si 4 28 : Ki z 30 : 21.28 32 Yalniz l 
b > 1 33 z 24.1 35.25 
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3. 
Yukarıda verilen £ fonksiyonunun grafiğine göre, taralı Şekilde y - x — x parabolü ve x 3 doğrusu veri 
alan 5 br? dir. miştir. 
— 
Buna göre, Buna göre, taralı alanlar toplamı kaç br? dir? 
29 14 3 
İ tvde ! A)S Os 05 Dz E4 
o - 
yi —X*Jix -x)dx — 
integralinin değeri kaçtır? Şe Mi ii hi ») > 
3 i. 2 — 
A6 B4 Oz (Gu g7 ağ »X. x| -| 29 
» © - e 
Ili, — Sis 1e-Sf44| © 4. yes parabolüile 
$ yz Xx 4 2 doğrusu arasında kalan bölgenin alanı 
V kaç br? dir? 
A 
v as 3 gi DD. E3 
! 2 7. K 
N XXL faz - dx Xx. a” XxX | 
A XİLX-7) 20 ' 2 İ-1 
N (x-0) a o 
2. XL X2—A 
5. 
Şekilde y - Xİ eğrisi verilmiştir. 
Buna göre, şekildeki taralı bölgenin alanı kaçtır? 
ği Şekilde y - mx? parabolü ve A(2, 8) noktasındaki te- 
AZ xw © Da Ez öeli verilmiştir. 
Z g 4 b Buna göre, taralı alan kaç br? dir? 
Xd X ja M.4 16 2 4 
J rami?) Yy y A3 e e EZ 03, Ugan 
şe Ta Çala, — 42” e 
eriği o — 
4 
4 
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8. 
ya a.(x-1).(x4) 
v 
alo olmalı 
v 
x» Yza. 4 > J 
Yol Yanlı, 
yl) 
Yukarıdaki şekilde y — x2 parabolü, x ekseni ve ABCD Yukarıda grafikleri verilen y - f(x) ve y - g(x) parabol- 
dikdörtgeninin bir kenarı ile sınırlı bölgenin alanı, lerinin tepe noktası y ekseni üzerinde ve taralı alanlar 
ABCD dikdörtgeninin al ittir. S bizgi PE 
li “iü alanına eşittir. toplamı $ bedir. ŞA > 
Buna göre, ToBl oranı kaçtır? Buna göre, y - f(x) parabolünün tepe noktasının gi 
ordinatı kaçtır? -SU — ) 
1 
AŞ BAŞ ©İ mi e> AŞ et OZ 02 AĞ xe iin 
a 3 1 
AŞ “yl 
a Li 
Jim ln. «çalı İdxx ax-9 |, 
> o 2 c o 3 
çi 3 i xa-2 .2a 
LZ ab za e i a B N 
2. 8 . 
ane İN as— 
loal PE LE 5 3 3 Gi a 
o aşi, 
ea aşb 5 En) Kg a 
il A 
yama) z 
2 4 
ği 
WE Mia 1e Şekilde y > ((x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 
Şekilde, y > x2 ve y > (x—4)2 Sx N 
fonksiyonlarının grafikleri verilmiştir. lr Bina güre; 
9 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? J tx < Sı— St Ss, - 2—34 (eN 
2 
AS e$ os pZ gs 


3 integralinin değeri kaçtır? ŞE Wwl 


2 & 
Jax iğ Je öerelda AT 84 og gu g7 
iğ 2 S4 2.452. s,-3>. ER 
Sı: &.4 A 

çi 


Z 4 Ri —Zate-3n e san 
sid 


2 pa 3 K 
- 2- İg si çen —Lx 4 A6x) | 
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10. 12. Aşağıda 1(x) - x2 — 4x fonksiyonunun grafiği veril 
miştir, 
1(x) 5x2 —4x 
Şekilde y — f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. S; 1Z Ss as S 
S, ve S, bulundukları bölgenin alanları ve S, ve Sz alanlarının birbirine eşit olduğunu bilen Fatih, 
S,-10b2, S,-15br2 dir, şekilde gösterilen k değerini bulmaya çalışmaktadır. 
Fatih'in k değerini bulmaya çalışırken kurduğu denk- 
Buna göre, 7 drool rod) Haleyralinin değeri lemler aşağıdaki gibidir. 
kaçtır? 4 k 
irene İroni 1 fee ( 6ö-4ydx a 
o 4 


(OLU 8)25 C)30 D)35” E)50 


A k 4 
Kel Si 4 27 <A ç IN İ be-öxlöx-2: ( (öx—x2)dx MX 


- : 25-2 .s 
Si v k 
1 A Ml. (GE —4x)dx 0 V 
4 i 9 —S4 5-0 
si 3 L Buna göre, Fatih bu denklemlerden hangileriyle 
S- Jx ix A k değerine ulaşabilir? 


A) Yalnız | B) Yalnız Il C)ivelli 


(5 e 5 ü Nİ i Olvei | (ğiüiveni 


4S” dare 
diliminin alanından, 


ge ÖRS kanda denklemi x2 * y? - 2 olan çemberile y-x3 
alanı eğrisi verilmiştir. 


Gi karıldiğmiömber ile eğri A(1, 1) noktasında kesiştiklerine 


A alan, göre taralı alanlar toplamı kaç br? dir? 
bulunur. 05 g) oy 
. 112 1-2 
TA) .< D) e 
? 4 Aâzl TL 
FREN a, 
KL Gİ vk Y 4 
4 2 Yy 
- 5-1 
y 


T-A 
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13. Aşağıda f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. 15. Aşağıda y - f(x) fonksiyonunun türevi olan f(x) fonksi- 
yonunun grafiği gösterilmiştir. 


e) 


yzf) 


f(x) fonksiyonu eksenleri Afa, 0) ve (0, b) noktaların- Buna göre, 


© 
' 
bdx < Çise) 
da KESKİ ı 1. 1(5) <0 4 7 KU ? 
MAĞ) - 45 gıyyar * Il. Taralı bölgelerin alanı (5) —1(-1) br? dir. 4 


a 

olduğuna göre, ( #ixl)dx integralinin değeri ll. 0) « O denkleminin tek bir kökü vardır. A 
Sy 

aşağıdakilerden hangisidir? öncüllerinden hangileri doğrudur? 


G2ab-» B) 4ab—-b? C) ab #b? 5 A) Yalnız | B) Yalnız il G)iveli 
D) 2b? — ab E) a? -b? N O) 1 ve lll Gi. ivesi 
Yamuğ px 
—ağın alan A. 2042a lb, i 
2. A 
Lİ 
Az Ba-b).b « 16 Aşağıda y- (x— 1)2 ve y-x—x? parabolünün grafiği 
Az Daş” t verilmiştir. 
14. Aşağıda f(x) fonksiyonunun grafiği verilmiştir. z 
i MN di. 
xX22x412 X—x 
2XX-2x44<0 
-1(22-1).(x-1)x9 
xi ve x:İ 
Buna göre, taralı bölgenin alanı kaç br? dir? 
Buna göre, Jtzei)em integralinin sonucu ” 0; DE o 2 o £ Eği 
kaçtır? 2 4 mi 2 
rx 
Mr 83 02 Bİ ea Ju x*dx 1 Jeifax > . 
2 Ss Li 9 
X Hu 4 f a ? 
ai ujdu — / 
Dxdxxdu 2. f 1D 2B 38 48 İse Jec 
xdx Ju öl TE BE s0 va Ja (ize | 
r ma İJwo Çise Jısa | İ 


X22 ia uzS5 deri) 


X2A “ia uz? 


UZ Gem 


İNTEGRAL 


t 


24 ww x:-1 
parabolünün eksenleri kestiği noktalar birleştirilerek 


oluşturulan şeklin alanı B, parabolün x ekseni İle si- 
nırladığı bölgenin alanı A dır. 


Buna göre, A — B farkı kaçtır? gi” 
Nn. 
8 A8 Bio Giz 014 Et16 vi, 
Y 
x y — Yukarıdaki yarım çemberin denklemi y - r? — x? dir. 
PE 2x-8)dx Buna göre, 
-” z PE 
A ada J xN4—x'dx 
, A-B-3614 | 
m. J tx -3 ve J gix)dx - -2 veriliyor. integralinin sonucu kaçtır? 
> N AZ ©: On Dan Ear 
Buna göre, aşağıdakilerden hangileri kesinlikle 4 2 o. 
“ di z 
Ornaşin; El Bikkatl! XxX xu A. y- ulu 
vi x € Ja, bj olmak üzere f(x) > gi(x) dir. — A 8 
b ? Her Taman deği c Dxdz du ağ a 
if tedsgbelex-1 yy ed ENE dx de Yarıçapı © 
a x Çi EY 
3 3-24 olan Çeyrek dere 
Vali vü ER 4 
il. Jeoracdlx--5 ğı . ş Xzo ida UZ o 5 WE 
a aregra lde kağ Çı 5. y 
Ba MI yeç, N ibi 
A Yanız!— Gyanzı ojiğen 7 iü 
a 
O) Il ve İli E)i veli # Yarına 
i ( 3 e zimündan 
—i 
Şekildeki doğru üzerinden x eksenine inilen dikme 
il uzunlukları sırasıyla 2, 3 ve 5 br dir. 
3.  Fj-2xet ŞhLİEx Xx : 0x3 - 
(0)dx-5 e - 
d)-3 ve — gbğz3x Xaxs3x J . —g hzS ise hz2. 
1(0) - g(0) eşitlikleri veriliyor. X-7x-0 


xi) 
Buna göre, f(x) ve gix) fonksiyonlarının sınırladığı 
bölgenin alanı kaç br? dir? ae” 


Xx 
4 8 13 
A1 Oz, “3 03 v2 
2 
İli ->lüz feres 
o o 
ÇA 
<X-K| 
3 “© 
ese -4-8.. 
AiLMNEMATIK| 356 Eğ 
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Buna göre, J f(x)dx integralinin sonucu kaçtır? 


b 
A)S B) 10 


Os 


D)20 E)24 


“TA. Li 3.4 2.4 


ra 
—A74 yel 
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8. Aşağıdabiri tek diğeri çift fonksiyon olan iki fonksiyo- 


nun graliği verilmiştir. 3 en) Erg. 
, 
: 
pe), ek £. 
yyl) 
-3 > 
A ve B bulundukları bölgelerin alanı olmak üzere, 
5 di 
J tax ; Jj? bldx © 
3 A 
integralinin değeri aşağıdakilerden hangisidir? Buna ii 
AA ©10-a C) 10-24 1 | füdox<0 bi gence zi zo 
2. 0) 10-28 E)B*3 a 


—2 


8 İba İdx —ujf siner | gö)de sağ 
ya 


pim SER j Çiğ dxeB : 


— a, Jttde> | atin 


A 
olx sdu c E- 
x22 3 uz5 İ is) 
x20 > uz-3 ğ yargılarından hangileri her zaman doğrudur? 
zl O vanızı B) Yalnız il | C) Yalnızlı 
v 
i D) | ve lil E) il veli 
N 
L 
A 
A 
Li y 
Il. Şekil 
1. şekil f fonksiyonunun, Il. şekil 1! fonksiyonunun gra- 
fiğidir. S, > S, olmak üzere, f(x) fonksiyonunun grafiği şe- 
kildeki gibidir. 
Buna göre, taralı alan kaç br? dir? 
1 Buna göre, aşağıdakilerden hangisi doğrudur? 
6 B)4 a Oz 7; 
Pa Gi 2 ii O 10) <14) <a) B) ((1) < 143) < 1(4) 
jr &ddx fm C) 1(1) 14) -1(3) D) 14) < 1(1) < (3) 


E) (1) — (2) < (4) 


pe) | si safi Ç şu) < vagil 


Siz Sa oldğ 
(Ew - ver Gan. çı) 


tw <ç) Lg 
4-0)|- (0-4) > 
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10. Aşağıda türevlenebilir y < ((x) fonksiyonunun grafiği 
verilmiştir. 


Bir hareketlinin konum zaman fonksiyonu, 


(sef ros) 5 s'(k) z çlel-ele 
8 Vi) ge) 


biçimindedir. Bu hareketli t. saniyede başlangıç nok- 
tasından s(t) metre uzaktadır. 


Buna göre, 
vVG:Ş (3)xY 1. Hareketlinin 3. saniyedeki hızı 4 m/sn'dir. 4 
M'(4)2 alt) 1. Hareketlinin 4. saniyedeki ivmesi negalitir. V. 
li yaka - Il. İlk 8 saniyede hareketlinin başlangıç nokta- 


Fa ki ime Verir sına en uzak olduğu an 4. saniyedir. 
Lh.sadı yargılarından hangileri doğrudur? 

alan en A) Yalnız | B) Yalnız Il G) Yalnız lll 
emen D) ivelll Öven 


İt. yı>fix) parabolünün x eksenini kestiği noktaların ap- 
sisleri m ve n dir. 


İ tek -m 
m 


ni 


olduğuna göre, Vi (()dx integralinin değeri 


kaçtır? 
A)m-1 6 m Oms41 
D) 2m E)2m41 
ğ Par akel simetrik 
; olduğundan ley! 
MENi m ay a alemler eğik 


r-oa> 


—»>erz-*>»x 


12. Aşağıda iki tane eğri verilmiştir. x - f(y) eğrisi ile y 
ekseni arasındaki her kapalı bölgenin alanı eşittir. 
yz gix) eğrisi ile x ekseni arasındaki her kapalı böl- 
genin alanı eşittir. 


yag) 


Buna göre, aşağıdaki işlemlerden hangisinin so- 
nucu en küçüktür? 
—— 


0 
J a)x 


— 


Ka 


o 
A) Jey* 
i 


Ş-A 


o 2 
8) (f(w)dy* ( gi)dx 
- 0 


4 0 
©) Jfiy)dye f göddx 
o -2 


—S-A 


, 


4 2 
O (wave (ax 
o o 


o 4 
E) ( #iy)dye f ae)dx 
a 0 


XV. ferondadır. 


13. Aşağıda dik kenarları x ve y birim olan ABC dik üçge- 
ni verilmiştir. Şekilde uzunlukları a, b, c, d birim olan 
doğru parçaları üçgenin BC kenarına paraleldir. 


Cc 


e,f, g.h, jdeğerleri AB kenarı üzerindeki doğru parça- 
larının uzunlukları olmak üzere, aşağıda Riemann üst 
toplamları verilmiştir. 


e'a*f-.bsg:cth.dsj-y-62 


Buna göre, x-y çarpımının alabileceği en büyük 
tam sayı değeri kaçtır? 


—<e—8a—6 4 — 95 — 6— 
Asğe — ZA <6,2 
XylA2,k 


14. Bir hareketlinin hızının t zamanına göre fonksiyonu 
v(0'dir ve bu hareketli (3, 4) zaman aralığında 20 bi- 


rim yol almıştır. 

v(t) artan, sürekli ve pozitif değerli bir fonksiyon 

olduğuna göre, İZE 

milim ğa ig alm anam 
1 1 yi! 
KN vayıv/ashevlar2 7 je. tv 3-9 -) 
40 

toplamının en büyük tam sayı değeri kaç olabilir? 

A) 19 B) 99 C) 101 0 199 E) 201 
Büdenninn 
Mik Sp İ vlildt 220 

3 


r—a> 


-»>»rz-—*<>x 
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15. Aşağıdaki balon yeşil ve beyaz toplam 24 eş kumaş 
parçasıyla yapılmıştır. 


rr.” W.1om1ek0 
 eSk203$ 
11010 - Wise 


Bu parçalardan biri şekil 1'deki gibidir ve birbirine 
dik iki tane simetri ekseni vardır. Soner, bu parçanın 
alanını Riemann yöntemiyle tahmin etmek için şekil 
1'deki A bölgesinde 20 cm aralıklarla ölçüm yapmış 
ve şekil 2'de gösterilen cm birimli değerleri bulmuştur. 


Şekil 1 


Soner'in ölçüm yaptığı A bölgesinin alanı 
2500 cm?nin bir tam sayı katı olduğuna göre, bu 
balonun yapımında en az kaç m? kumaş kullanıl- 


mıştır? 
A) 24 B)32 Cc) 40 © 48 E)72 
16. k € K olmak üzere, KALE Xx üxek 

(e) 2 #x4k O x-6 
gl) -—2 #2x4k xsO0 ve xx 

eğrilerinin sınırladığı bölgenin alanı kaç br? dir? 2 
1 1 1 1 

Me İş Vaz Daş Oz 


oC ph 


© 


(9) sürün 


İNTEGRAL 
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1. 
Şekilde taralı alanlar birbirine eşit olduğuna göre, 
a kaçtır? 
Sesa A 8-3 0- 0) -İ E)- 
zag 
Ge 
X ix — e Kldx 
Ve. 
are | 3 ” | 
N 27 İYe 
Yl ie YE yi 
B İsen 1k 
Leon Sıyonsa grağığını 
integralinin değeri kaçtır? Pa zelim , 
a2 G3 ©4 bs Ee 
Zİ 
2. 


10) (X#2)X— 1)X— 22 fonksiyonu veriliyor. 
X:-—1 x/ 
Xx2 ÇEK 


m >n olmak üzere, 


İ ter 


integralinin alabileceği en küçük değer içinm —n 
farkı kaçtır? 


A)-1 


BO Ci D)2 


©: 


AT-2 
m1 
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pi 


Yukarıda verilen grafikte y? - 4x eğrisi, d doğrusuna 
A noktasında teğettir. 
Buna göre, taralı alan kaç br? dir? 


39 44 3) 61 


93 İz 3 


35 
AZ a? 


, a 
Ör bağıatısından ; (20): 2a. (6-4) 


ha - (29-23 


Da gan Dalai 9 
pala anla 


Yarin LE e 


y İn 


3k. 
2 pas 
EE o 
İş, 
a <b olmaküzere, 3 


b 


Ji #()dx 


b 
< Jiteylex 


a 


b a 
Mu Jt6)dx- (1 x)dx ise 164) 


a b 
tek fonksiyondur. 


p Gİ--E6j) 


7 UN İesz | oyasi özak, Keğinikle değrv— 
: a dur Myenayaı. 


öncüllerinden hangileri kesinlikle aa one? Di 
A) Yalnız | B) Yalnız Il Given ivelll 


O) veli E)ii ve ili 


Gcağik Gükek 
alan hesabından, 
görülebilir. 


Yukarda verilen OACD karesel bölgeden rastgele bir 
nokta seçilecektir. Seçilen noktanın ordinatı apsisinin 
karesinden küçük ise Eylül adlı öğrenci ordinatı apsi- 
sinin küpünden büyük ise Kerem adli öğrenci kaza- 
nacaktır. 


Buna göre, her ikisinin birlikte kazanma olasılığı 
kaçtır? 


Yukarıda grafiği verilen y - f'(x) fonksiyonu iki sabit 
doğru ve parabolden oluşmaktadır. Parabolün simetri 
ekseni X - 1 doğrusudur. 


a; 10ve((10) - (a) 
olduğuna göre, a kaçtır? 


A0 B)-1 0)-12 (ğa E)-14 


ÇO. Ş 3m 2 xY2 
KAP | odxdı 
—Ixana 7 x<o 


Sörkiiklen;g çlat)-pi) 
6n42413n42-5 
© plot)sple) 


-İzotm 
Na a— 


çlo)zfla) 
310-5 <-2a-1 


r—-oa> 


—»o>rz-£5x 
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İm eğ 10 
26 ». Mey 


Şekilde yarıçapı 4 br olan çeyrek çember ile 6y - x2 


parabolü görülmektedir. Bant imler 


Buna göre, taralı bölgeyi ifade eden integral aşa- e çi Hojelim 


ğıdakilerden hangisidir? 
si Cyay” 4k 
Oje Ear y-12 
xz VEN 
4 5 yi 
9 ie-x Ek Gi 
2 yı Xx 
o Jia2—2 ax 2 


3 


i (Er) 
Puma va - Ve 8 


21 
Vat o. 
Xıkxaz-e ec k. 
XeXaz < ie 
9. 22 4bx*c-0 8e-b -—4 


denkleminin kökleri arasındaki uzaklık 1 br dir. 
yel ie 


Buna göre, f(x) - 2x2 # bx * c fonksiyonunun x ek- 
seni ile sınırladığı alan kaç br? dir? 


1 


z 3 O m2 Ea 

xXx Sin 
rm - 2, bi, ex. «| 
X4 x4 


Kali 4 baza), 


Ta aa artila bb) şa a c 
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10.  (:(0.5)—f(1.) 
y 210) 20) 


fonksiyonunun graliği aşağıdaki gibidir. 


SN 
git) - p 20ldx integrali için gü Ji 


Kurmızı da 1<gli)<2 


ahı 631 wo: (, 
pan vw ıN. 1<g(2)<32 30 ja dx 
ai wi g(0) <0 


öncüllerinden hangileri doğrudur? 


A) Yalnız | 
D) Il ve ili 


B) Yalnız Il C)ivell 


(ONY 


Mi 


y 
SAS Se'bddx 
o 
€ 
Sas J gold 


o 


Yukarıdaki şekilde f"(x) ve g'(x) fonksiyonlarının gra- 
fikleri verilmiştir. 39 (6)-7 ys (OP EY 


* glx) fonksiyonunun yerel maksimum değeri 


7 ve yerel minimum değeri —3 tür. 
* Aş,A, olmak üzere, (0) -4 


Buna göre, f fonksiyonunun yerel maksimum de- 
ğeri kaçtır? 
©w 


A)-2 B)4 GC) ia D)8 
to 

£'ddx N N 
j g'ddx 


o 
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piğ- )— g(6) —gli) 
gpu) 4 > >-(1) > £ 


r-a> 


-5>r2- <> x 


12. 


Şekilde y - x2 Törün gratiği verilmiştir. 
DAB ve EBC dik üçgenlerdir. 
IOA| - |ABI - IBCI ve İFCİ 


olduğuna göre, taralı alanlar toplamı kaç birimka- 


redir? 
A7 Bes 6 mss Es 
3 
a AA Ay 
xx — İt. La 
j n İE söy 
e Bİ eğim iz iz 
o 3 
13. Gerçel sayılar öncü üzerinde ör ve sürekli bir 
(fonksiyonunun türevi, 
m ec j xCo 
") > | 2 şeklinde tanımlanmıştır biz ” 
—2., x>0 
Da; XYO 


Bi öre, 
a göre, £ Çenes iğonu syekl: 
1. 12)—((1) <Odır. olduğuadan Cız cr 
42 CT 


Gi Il. fonksiyonunun x - 0 noktasında yerel maksi- 


mumu vardır. X29 CANL meki, 
V , X)o a Şe-lo 
nı. fbjdx 8 dir. . 
z ME X 40 sun Ç's)0 
o 
ifadelerinden hangileri doğrudur? 
* - — 
A) Yalnız | B) | vel C) Yalnız Il t —a 
Yerel 
Oiveli | (Giliveli Pİ 


T. (04ğ -(-S5$ed x-520 
ça i. > Ç- Çl-a)z 24 


—(d 


bil 


28 İse «Dp (sc Jsp 7D 
BA WE İme |12B (we 


-|- 
>le 
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3. 


1. Bir reklam şirketinin. bir mağazanın yaplırmak iste- 
diği amblem tasarımına fiyat bilgisi verebilmesi için 
amblemin alanını hesaplaması gerekmiştir. Amblem; 
üçgen, dörtgen, daire vb. gibi bilinen bir şekil olma- 
dığından şeklin alanı bir matematikçi olan Can'a he- 
saplatılmıştır. Can, alan üzerinde yaptığı çalışmalar- 
da aralık genişliğini a birim aldığında Riemann alt ve 
üst toplamı sırasıyla 18 ve 21 olmuştur. Can, aralık 
genişliğini a'dan küçük aldığında Riemann alt ve üst 
toplamı birer tam sayı olmuştur. 


Buna göre, amblemin alanı aşağıdakilerden han- 


gisi olabilir? 
A) 18,5 br? B) 19br? O195b2 
0) 20br? E) 20,5 br? 
A2124 < AA,S 
zl 


2. y-f(x), (1, 0) ve (5, log5) noktalarından geçen bir 
doğru, y - gix) ise tepe noktası (1, O) olan ve 
(5. log5) noktasından geçen bir paraboldür. 
5 
J logxdx—-a 
1 
s 
J td 
DkXatl 4 
5 
(g)dx-c 
Dial 
olduğuna göre, a, b ve c sayılarının sıralanışı aşa- 
ğıdakilerden hangisidir? 


(Not: Çözüm için logx'in integralini bilmek gerekli 
değildir.) 
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B)a<c<b 


Öc<b<a 


C)b<c<a 


E)c<a<b 


sağ) 4) 


10) 5 x(X— 1) 2)x— 3)0x — 4)0x — 5) olmak üzere, 
aşağıda İ(x)'in bazı belirli integralleri verilmiştir. 


1 2 3 4 
2 3 4 5 
2r1 191 21 863 


34 84 24 84 
y f(x) fonksiyonunun yerel ekstremum noktalarının 
apsisleri küçükten büyüğe doğru a, b, c, d ve edir. 


Buna göre, aşağıdakilerden hangisi yanlıştır? 
A) (a) <0 v4 


C) e) < fd) v 
y (Oi <iei 


B) (a) <0 v 
D) fa) - fe) CM 


x 
7 ; 
f sinxex— J sinxdx 

0 5 
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Onur, sinx ifadesinin integralini almayı bilmediği 
halde yukarıdaki işlemin sonucunu bulabilmiştir. 


Buna göre, Onur'un bulduğu sonuç kaçtır? 
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Hep aynı yönde ilerleyen bir hareketlinin hızının t za- 
manına göre fonksiyonu V(t) dir ve bu hareketli 19, 16) 


zaman aralığında 20 birim yol almıştı Le 16 
li gz u TJ vw) diy 
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tonet) | o, 
6. 
yalb) 
Xi Pp z 
inti linin değeri ki e 
integralinin değeri kaçtır Bile lü pe 
A) dan? B) —cot1 90 4 ya.x.W-1) Lı 
di < VA) 
Fl o — 
Co j i E) tan1 .— isa rx. 
AE ta) skl) 1 
o o 4 > 
Ea 4. €ok-1 Yukarıda verilen y - f(x) parabolünün grafiği, 
ABCDEF düzgün altıgeninin A ve D köşelerinden 
7g olx) (3x) 4 2x4 1 geçmektedir. 
9(4) - g(2) # 10dur. IOA| - 2-JABİ - 2 birim 
Buna göre, Sir) — Jen olduğuna göre, taralı bölgenin alanı kaç 
j iL “ birimkaredir? 
fis 2)dx tx Ax 
i KAN A 16/3 3) 25/3 ğ 28y3 
integralinin sonucu kaçtır? glu)-2. küt 11 9 36 27 
30v3 36v3 
A-2. Bi ©: van Es i DE Ee 
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Fa): © «Ay bl e 
/ a AM (256 
- Şevak Tara ei . Vu 
Alan, 4) 
10. y - f(x) reel sayılarda türevlenebilir bir fonksiyon ol- 
/ mak üzere, 
fin Fe Rx) - 0) 42-10) <1) 4 Rp) Xx 
a. 1 Yukarıda (4) z xe v x2*1 fonksiyonunun (0, 1) aralı- olduğuna göre, da ) kaçtır? 
xXaAzu ğında grafiği verilmiştir. 3 
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11. £, sürekli bir fonksiyon, 13. x €a, b) aralığında türevli ve integrallenebilen f(x) 


fonksiyonu için, 
a<3<bvea, bbirer reel sayıdır. 


b 
Buna göre, TOR 10)dx 
x-3zw —g—* 
Mi İse. İ ye 3)dx prada 4 
*3 eşitsizliği veriliyor. 
N (a)du 
b 3 b ye Buna göre, 
Mi. free | L)dxp | telde 
J : — 1 y 
a a 3 | i 
Mi | ödem 3. m 3x2 N iç iel 
3dxadu 7 | Few) ? o 
eşitliklerinden h. hint ge — » b 
il ri a 
şi inden hangileri doğrudur E) ği Jelldx yo 
A) Yalnız 1 B)i veli C) Yalnız il a 
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12. vae Riçinf(a) #1(-a) 0 olmak üzere, r) - x f wd < 9 
i kaz -fla y 
J cos?x-t(e) 41)dx deri gil Je bddx b le) 
ni Çarı ndan hangilerinde verilen grafik a 
integralinin değeri kaçtır? R.A dm 109) in grafiği olabilir? 
A)12 B)9 © 6 Dor E)o A) Yalnız | B) Yalnız lll C)i veli 
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Yukarıda GeoGebra yazılımında verilen |, ll ve Ili 
numaralı grafikler (a, b) aralığında tanımlı, türevli ve 
integrallenebilir bir f(x) fonksiyonunun, 1(x), f(x) ve 
J tbe)dx grafikleridir. 


Grafikler karışık bir sırada gösterildiğine göre, 
L ll ve Ml sırasıyla aşağıdakilerden hangisi olabi- 
lir? 

A) 1x), Jteer, 10) B) 1), Jtedx, te) 
C) 10). fp), m tjdx © J 10)dx, (0x), fe) 


E) | 1x) dx, fa), 16) 
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15. ( sürekli ve türevlenebilen bir fonksiyondur. 
Her x € (0,2) olmak üzere, 
1(x)1(2—x), 1(0)-1,1(2) 9 dur. 


2 
Buna göre, İ 1()dx integralinin sonucu kaçtır? 
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16. ((x), türevlenebilen bir fonksiyon olmak üzere, ii 

şim 
edi b nz 
olduğuna göre, aşağıdakilerden hangisi kesinlikle 
doğrudur? 


1(1)-—2,1'(x) 22 vex Elfi, 6) 


A) 1(6) <8 
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0) 1(6) <5 


C)1(6)-5 


Maca ; 
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JE Sid > Sada 
Ja —x)dx-m ve Ja —x)dx—n £(6)-£11) m 


olduğuna göre, Jia—alex integralinin sonucu 


aşağıdakilerden Hiriğisii? | 1-xİs İ d A Gk 
1-X 5X 


E) (6) - 10 


İZ.a,bEk vea<1 <bolmaküzere, 
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